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RINGKASAN
Judul : Teorema Kekonvergenan Barisan Fungsi Bernilai Banach
. dan Terintegral Non Epsilon Delta Pada [a,b]
Ketua Peneliti : Mohammad Imam Utoyo
Anggota -
Fakultas/Puslit : MIPA o
Sumber Dana . : Proyek Peningkatan Penelitian Pendidikan Tinggi, Surat
Surat  Perjanjian  Pelaksanaan  Penelitan = Nomor:
032/P4T/DPPM/PDM/I11/2003, Dirjen Dikti, Depdiknas
Tahun : 2003, 18 halaman

Permasalahan penelitian ini adalah bagaimana konstruksi integral-ned untuk
fungsi bernilai Banach pada [a,b] dan bagaimana syarat cukup agar barisan fungsi
bernilai Banach dan terintegral-ned konvergen ke fungsi bemilai Banach dan
terintegral-ned.

Tujuan penelitian ini adalah menentukan definisi integral-ned untuk fungsi
bernilai Banach pada [a,b] dan menentukan syarat cukup agar barisan fungsi bernilai
Banach dan terintegral-ned konvergen ke fungsi bernilai Banach dan terintegral-nes.

Dengan mengkaji hasil penelitian terdahulu dan dengan menggunakan metode
konstruktif diperoleh hal-hal sebagai berikut:

1. Integral-ned didefinisikan sebagai:

Misalkan f merupakan ruang Banach. Fungsi /' : [a,b] = B dikatakan
terintegral-ned, jika ada y € B, sehingga untuk setiap € (n,r), ada J[a,b],
sehingga setiap partisi mulus P- J[a, 5], misalkan
P={ap=a, a,...,a,=b; x1, x2, ... Xn}, dengan

u, <a_ Sx sSa <v danl, =(u v ),i=12,....n

berlaku
PEfx)(v-u)€ €, (n,r),dengan PERx)(v-u)= gf(x, Xa,-a,,).

2. Syarat cukup agar barisan fungsi bernilai Banach terintegral-ned (fy(x)}
konvergen ke fungsi bernilai Banach f dan terintegral-ned adalah:
(i) fu(x) — f(x) pada [a,b], dengan f, terintegral-ned
(if) primitif F, dari f; kontinyu mutlak seragam-ned

ii
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SUMMARY

The research’s problematics were be : (1) how to construct the definition of
integration without epsilon delta, and (2) how to find the sufficient condition to the
sequence {fy(x)} where each f, is integrable without epsilon delta on [a,b] converges
to f'is integrable without epsilon delta on [a,b].

The objectives of the research were construck the definition of integration
without epsilon delta and  finding the sufficient condition to the sequence {fi(x)}
where each f, is integrable without epsilon delta on [a,b] converges to f is integrable
without epsilon delta on [a,b].

From the research conducted, its was obtained that:

I. The definition of integration without epsilon delta on [a,b],i.e.:
Let B is Banach’s space. The function /: [a,b] — B is said integrable-ne8, if
there is y € B, such that every ¢ (n,r), there is 3[a,b], such that whenever a
division P- J[a,b], given by
P={ay=a,a,...,ay=b; x), x3, ... Xn}, where
u <a_<x<a<v andl, =(.,v,),i=12,..,n
satisfies

PEAx)(v-u) € £,(n.r),

where

PY f{x)(v- u)=§f(x, Ya,-a,,).

o

The sufficient condition to the sequence {f,(x)} where each f; is integrable

without epsilon delta on [a,b] converges to f is integrable without epsilon delta on

[a,b] is:

a. fy(x) = fix) in [a,b], where each f, f; is integrable without epsilon delta on
[a,b]

b. the primitives F, of f, are uniformly absolutely continuous without epsilon
delta
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PRAKATA

Alhamdulllah, setelah melalui perjuangan panjang akhimya penelitian ini
dapat penulis selesaikan. Penelitian ini merupakan pengembangan dari teori integral
yang sudah ada dengan menghilangkan konsep epsilon delta.

Dalam kesempatan ini, penulis menyampaikan ucapan terima kasih kepada:

I. Direktur Pembinaan Penelitian dan Peengabdian Masyarakat, yang telah
membiayai penelitian ni

2. Rektor Unair dan Ketua Lemlit Unair, yang telah menyetujui dan memproses
usulan penelitian ini

3. Dekan FMIPA Unair yang telah memberikan persetujuan penelitian ini

4. Kalab Matematika yang telah memberikan rekomendasi kegiatan penelitian ini

Penulis menyadari bahwa dalam laporan penelitian ini tentunya masih ada
kekurangan yang mungkin penulis tidak sadari, oleh karena itu kritik dan saran untuk

kesempurnaan laporan ini penulis selalu harapkan.

Surabaya, Desember 2003

Penulis
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